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X=-2+3/
1.- Dado el punto P(3,-1,4) y lareatas y=-24 , se pide:
z=1+4A

a) Hallar la distancia del punto P a la recta
b) Justificar que la recta que pasa por P y con vector director (1,-1,1)artacar .
c) Calcular la distancia entre las rectag s.

2.- Considera la recta: X—_41 = %2 =z-3 yelplanon:3x+4y-6=0.
a) Comprueba que y 71 son paralelos y calcula la distancia entre ambos.

b) Determina dos rectas distintas que estén caldemins y sean paralelasa.
3.-Hallaelpuntodelarectax=y-2= %3 gue equidiste de A(1,0,1) y B(0,4,2).

4.- Dados los planog;: x+y+z=3 y m,:x+y-az=0, se pide:

a) El valor dea para que los planos sean perpendiculares, y peega&or dex ,
obtener las ecuaciones paramétricas de la reeta@uaicion de esos dos planos.

b) El valor dea para que los planos sean paralelos, y en este hallar su distancia.
c) El planorz, corta a los ejes coordenados en los puntos A, BHalla el area del
triangulo ABC. Halla el volumen del tetraedro detieés A, B, C y (0,0,0).

5.- Halla los puntos de la ret{ta=1, z=1y, que forman con A(1,2,1) y B(2,2,2) un
triangulo de ared2/2 u?.

6.- Halla el punto simétrico de P(1,-3,7) respecta rectar : x-1= y+3=%4.

7.- Considera los planos de ecuacioresy+z=0 y x+y-z= . 2

a) Determina la recta que pasa por el punto A(L)2r® corta a ninguno de los planos
dados.

b) Determina los puntos que equidistan de A(1,2B{2,1,0) y pertenecen a la recta
interseccion de los planos dados.

8.- Halla dos puntos de la recta: x—1=y+ 2 =z que equidistan de los planos
M :4x-3z-1=0 y m, :3x+4y=1.

9.- Sean A, By C los puntos de interseccion dah@lk + 4y —2z—-4= 0con los tres
ejes coordenados OX, OY, OZ respectivamente. Seqattular razonadamente:

a) El area y el perimetro del triangulo ABC.

b) Los tres angulos interiores del triangulo ABC.

10.- Halla el lugar geomeétrico de todos los pumios equidistan de P(1,-1,0) ,
Q(-1,3,2) y R(3,1,-2).
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11.- Sean los puntoA(1,2,4), B2-410) yC(A,04A+2).

a) ¢ Existe algun valor dépara el que los puntos A, B y C estan alineados?

b) Comprobar que si A, B y C no estan alineadaspdm un triAngulo isGsceles.
c) Calcular la ecuacion del plano que contieneé&@hgulo ABC parald =0 y hallar la
distancia de este plano al origen de coordenadas.
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12.- Se dan los puntos A(2,1,1) y B(1,0,-1), ydetar: x—-5=vy =122, se pide:

a) El punto C de que equidista de A y B.
b) El area del triangulo ABC y uno de sus anguhbariores.

x=1
13.- Dado el plangi:y+z-12m= (Qmparametro real) y las rectals{
y=12

X=2 x=3

v:{ y WZ{ . Sean A, B y C los puntos de intersecciorvdeon u, vy w.
y=2z y=3z

a) Calcula las coordenadas de A, B y C en funcédmd

b) Halla los valores de m para los que el aredridqeigulo ABC es 1 u.a.

+y+1=0

X
14.- Dados el punto A(1,-2,-3), la reata{z yelplanon:x-2y-3z=-1

a) Halla la ecuacién del plano que pasa por A lparar y perpendicular aa.
b) Halla la ecuacion de la recta que para por Aacor y es paralelo a.
c) Halla la ecuacion de los planos perpendicularesy pasan por A (Haz de planos)

x+y-1=0
15.-Dado el punto P(3,2,3) y la recrta{Z B y

, Se pide determinar:

a) La distanciad del punto P a la recta.
b) Los puntos M y N de la rectague cumplan que su distancia al punto B @s

c) El &rea del triangulo de vértices P, My N.

16.- Seaelplan@ : x+y-2z-5= @larectar:x=y=2z. Se pide:
a) Calcular la distancia de la recta al plano.

b) Hallar un plano que contenga a sea perpendicular A.

c) Hallar el punto simétrico de P(-1,3,3) respecio.

d) Calcula la ecuacion de los planos que distenidades den.

17.- Un helicoptero situado en P(1,2,1) quiereriai@ren el planoz:x+y+3z=0.

a) Halla la ecuacioén de la recta de la trayectuiale lleve al punto mas cercanome
b) Calcule dicho punto y la distancia que debecérrer.

18.- Dados el planai: 2x+y+3z= ¢ el puntoQ(2,1,3), se pide:
a) La recta perpendicular al plano que pasa(arla distancia del punt® al planan.
b) El area del triangulo de vertic€s P,, P, puntos de interseccion de con los ejes.

c) El volumen del tetraedro de verticesP,,P;,Q.
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19.- Dados los puntos A(1,-2,3) y B(0,2,1), se pide

a) La ecuacion implicita de la recta que pasa pudros puntos.

b) El punto medio del segmento de extremos Ay B.

c) La ecuacién del plana que esta a igual distancia de A y de B.

d) La distancia del origen a la recta r, inters@tael plan@y = z y el plano anterion
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20.- Dado el plana@ que contiene a los puntos (11,1,2) , (5,7,5) y.(2) y la recta
x+y+z=15

'{2x—7y+2223'

a) Calcula el punto P interseccion dg 71, y el angulo que determinany 7.

b) Calcular los puntos M y N de la recta r cuydatisia al plano es igual a 3 unidades.

A (4-49), B (205), C (4,26) _
, Se pide:
L @14), M (0,23), N (305)
a) Calcular la distancia del punto C al punto mef#ibsegmento de extremos Ay By el
area del triangulo ABC.
b) La ecuacion del plang; que pasa por A, B, C y del plamg que pasa por L, M, N.
c) La ecuacion de la recta interseccionge 7z, y el angulo que determinam y 7z, .
d) El punto de la recta que pasa por A y B, queistancia a7, sea 1 unidad.

21.- Dados los punto%

x+y=0
y+z=0
¢ Para qué punto (a,0,0) la distancia a dicha escigual a la distancia al plano=07?

22.- Determinar, en funcion de a, la distanciapdeito (a,0,0) a la recua:{

23.- Dado el plano definido por la ecuacitir8x -4y +z= , hallar:

a) La ecuacion de la recta perpendicular al plagoe pasa por el punto P(1,-3,7),
expresada como interseccion de planos.

b) La distancia del punto P al plam

c) Las ecuaciones de los planos que distan 3 uesddel planan .

X=2
24.- Un tridngulo tiene vértices A(0,0,0) y B(11ylC (situado en la rec{a y).
zZ=

Calcular las coordenadas de C, sabiendo que etlatéaangulo es/2/2 u?.

X+y+2z=3
2x-y—-3z=2
un triangulo rectangulo en A con los puntos A(2),%,8(7,6,6).

25.- Calcular las coordenadas de un punto de ta rec{ , tal que forme

26.- Halla el punto P del plamm: x+y+z= dle estd mas proximo a A(1,0,0). ¢ Cual
sera la distancia de una recta (contenida enppasa por P) al punto A?

y+2
2

27*.- Determinar el punto (o puntos) de la rectax—1= gue equidista de

wWIN

los planosa: x+2y+z=1 y f:2x+y-z= 3.
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28*.- Dados el planoz: x+2y+z+3=0 y 7m,:2x+y—-2z=6, se pide:

a) El angulo que forman los planas y 7z, .

b) Comprobar que el plane: x+y =1 es el plano bisector de vy 7,.

c) Halla la ecuacion de una recta paralelg & 77, y corta al eje Zenz=-2ya
continuacion calcula su distangia.

29.- Dado el plangi:x+2y+3z= ¥ el punto A(1,1,1). Halla la proyeccion
ortogonal de A sobrez. Posteriormente, calcula el punto simétrico degpecto an.

30*.- Dadas las rectas: > = y—lzz;2 y s:X;2 = :Z—_l:
2 2 1 -2

a) Estudia su posicion relativa y calcula la distarentre ellas.

b) Halla la recta que corta perpendicularmente laaam

+ - L, :
31*.- Dada la recta :XTZ = yTl =§ , halla la ecuacion de otra recta cualquitgae

sea ortogonal a, pase por A(0,-3,2) y no cortera Finalmente, calcula un pun® de
r y otro puntoB'de r' de modo que el moédulo d8B' sea la distancia entrey r'.

32*.- Sean un plano que pasa por P(1,2,1) y corta a los $esp@sitivos en los
puntos A, B y C. Sabiendo que el triangulo ABC @silatero, hallar la ecuacion de.

+ —_—
33*.- Halla la ecuacion de la recta, proyeccion ortogonal de: x-1= y+2 ZT?’

3 =
sobre el planar : x—-y+2z+4= 0

34*.- Demostrar que los plangg : 2x+3y-4z=6 y 7m,:—-3x+4y—-2z=-2 no
son paralelos y calcular sus planos bisectores.

35*.- Por el punto medio del segmento que une loggs P(3,1,5) y Q(-1,7,3) se traza
un plano perpendicular a su direccién. Sean A@Ilgs puntos de corte del plano con
los ejes coordenados. Calcula:

a) El area del triangulo ABC.

b) La longitud de la proyeccion daB sobre la recta que une AyC.
36.- Halla la ecuacion de la esfera tangente plososx=0 y z= 1que tiene su
centro en la recta :{(x, V,2)= L1+ A1-A1).
37.- Halla la ecuacion de la esfera que pasa sgouotos A(0,0,1) y B(4,3,4) y tiene su

centro en la recta: { X=y+1= 22—2_2 Ahora, halla el plano tangente a la esfera en B.

X=2z
38.- Halla los puntos de la reata{ ) que equidistan de A(1,0,0) y B(0,1,0).
z=2y



